58. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY
lI. kolo kategorie Z5

Z5-11-1

Mirek si ze ¢tvercové sité s vepsanymi ¢isly vystiihl atvar na obrazku:
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Odstrihni dva c¢tverecky utvaru tak, aby se vysledny utvar nerozpadl, aby po od-
stfihnuti obou c¢tvereck® mél stejny obvod jako piivodné a aby soucet vepsanych cisel byl
nejmensi mozny. (M. Petrovd, M. Dillingerova)

Mozné feSeni. Aby se Gtvar nerozpadl a pfitom zustal stejny obvod, mizeme odstiihnout
tyto dvojice ¢tverecku: (1,12), (1,15), (1,16), (7,8), (7,15), nebo (7,16). Nejmensi soucet
vepsanych c¢isel bude mit zbyly utvar pfi odstfizeni ¢tvereck 7 a 16. Soucet pak bude
124+8+1+2+6+ 15 = 44.

12 1 2
8 6
15

Hodnoceni. 4 body za nalezeni dvojic ¢tvereckil, po jejichz odstfizeni se obvod nezmeéni;
2 body za nalezeni dvojice (7, 16).



Z5-11-2

Patnact na sobé polozenych stejnych listi papiru jsem najednou prelozil. Ziskal jsem
tak ,sesit“, jehoz stranky jsem ocisloval po radé cisly 1 az 60. Ktera dalsi tfi ¢isla jsou
napsana na stejném listu papiru jako ¢islo 257 (L. Simiinek)

Mozné feSeni. Kdyz otevieme ,sesit“ presné v poloviné, vidime ¢isla stran 30 a 31. Na
témze listu jsou také cisla 29 a 32. Pod timto prostfednim listem je list s ¢isly 28, 27 a 33,
34. Na dalsim listu jsou ¢isla 26, 25 a 35, 36 a na tento list se tiloha pta.

Hodnoceni. 3 body za vysledna ¢isla a 3 body za zduvodnéni.

Z5-11-3

Frantisek Vsimalek vypisoval po sobé jdouci ¢isla vysledkii malé nasobilky t¥i, péti
a deviti. Mezi jednotlivymi ¢isly nepsal mezery a postupoval nasledovné: nejprve vypsal
nasobky c¢isla tTi, za poslednim z nich zacal hned vypisovat nasobky péti a nakonec nasobky
deviti. V§iml si, Ze v jeho zapisu se objevuji soumérna ¢isla. (Soumeérné ¢islo se ¢te zezadu
stejné jako zepfedu, napt. 272, 3553, 98089.) Frantisek vypsal vSechna soumérna ¢isla se
tfemi a vice ¢islicemi a sefadil je podle velikosti od nejmensiho po nejvétsi. Které ¢islo bylo
v téhle posloupnosti na tfetim misté a které bylo posledni? (L. Hozova)

Mozné fesSeni. FrantiSek napsal uvedené néasobilky takto:
3691215182124273051015202530354045509182736455463728190.

Soumérna cisla u nasobilky tii jsou 121, 151, 212 a 242. U nasobilky péti to jsou 101,
51015, 202, 52025 a dalsi. U nasobilky deviti pozorujeme postupné tato c¢isla: 4554, 645546,
36455463 atd. Soumeérna cisla usporadana podle velikosti tvori posloupnost

101, 121, 151, 202, 212, ..., 09182736455463728190.

Tteti cislo v téhle posloupnosti je 151 a posledni 09182736455463728190.

Hodnoceni. 1 bod za zapis posloupnosti; 2 body za ¢islo 151 na tfeti pozici; 3 body za
posledni ¢islo. Pokud zak nebude chtit psat nulu na zacatku c¢isla, pak bude posledni ¢islo
918273645546372819, coz také povazujeme za spravné reseni.



