57. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY
lIl. kolo kategorie Z9

Z9-111-1

Ve Lhoté volili starostu. Kandidovali dva obcané: Ing. Schopny a jeho manzelka
Dr. Schopna. V obci byly tii volebni mistnosti. V prvni i druhé mistnosti dostala vice
hlast Dr. Schopné. V prvni byl pomeér hlasii 7 : 5, ve druhé 5 : 3. Ve tfeti volebni mistnosti
byl pomér hlasti 3 : 7 ve prospéch Ing. Schopného. Volby nakonec skoncily nerozhodné,
oba kandidati totiz ziskali stejny pocet hlasi. V jakém pomeéru byly pocty odevzdanych
platnych hlasovacich listki v jednotlivych volebnich mistnostech, vime-li, Ze v prvni a druhé
mistnosti odevzdal platny hlas stejny pocet lidi?

Z9-111-2

Je dan rovnoramenny lichobéznik ABCD (AB || CD), kde |AB| > |CD|. Bodem A
se daji vést dvé primky tak, aby rozdélily lichobéznik na tii rovnoramenné trojuhelniky.
Urcete velikosti thlu lichobézniku ABCD.
Z79-111-3

Najdéte vsechna kladné cela cisla x, y, pro ktera plati:

l+z+y+xy=2008

Z9-111-4

Je dan ¢tverec ABCD o strané délky a a obdélnik K LM N o stranach délek |KL| = 3a
a |LM| = a. Na pocatku je ¢tverec ABCD umistén tak, ze A = N a strana AB lezi na
strané NM. Ctverec ABCD se ota¢enim kolem svych vrcholéi pohybuje jednim smérem
po obvodu obdélniku K LM N (obr. 1) tak dlouho, nez se opét dostane do ptivodni polohy.
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Obr. 1

a) Narysujte drahu, po niz se bude pohybovat bod T, ktery je stiedem strany AB.
b) Urcete obsah plochy ohranicené kiivkou, kterou opisuje bod T



