54. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY

ll. kolo kategorie Z8

Z8-11-1
Je dén rovnostranny trojthelnik o strané 4 cm (viz obrazek). Urcete obsah tmavé ¢asti
a také, kolik procent plochy ptvodniho trojihelniku zaujimé tmava cast? (P. Tlusty)

RESENT. Oznaéme v vysku daného trojihelniku jako na obrézku.
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Plati: v = 2v/3 cm, tedy obsah rovnostranného trojahelniku je S = 4v/3 cm?2.
Vzhledem k tomu, ze zakladna tmavého trojuhelniku mé délku % délky zakladny vel-

kého trojihelniku a vyska v’ tmavého trojuhelniku je polovinou vysky velkého trojuhelniku,
tvori obsah tmavého trojihelniku % obsahu celého trojuhelniku, tj. 37,5 %. Obsah tmavého

trojthelniku je 241/3 = 3v/3 cm?.

Z8-11-2

V domécim tkolu na vypocet hodnoty vyrazu
2-344-546—-74+8-94+10=
Radek zapomnél napsat dvoje zavorky, takze mu pri spravném pocitani vysel vysledek o 18

vetsi, nez by ziskal, kdyby mél zapsané i zavorky. Dopln dvéma zptisoby zavorky a napis,
jaké ¢islo Radkovi vyslo a jaké mu mélo vyjit. (M. Dillingerovad)



RESENi. Radek pocital
2—34+4—-5+6—-74+8—-9+10=6.

Vyslo mu o 18 vice, nez mélo. Vysledek mél tedy byt 6 — 18 = —12. Aby vyslo mensi ¢islo,
je tfeba odecitat vétsi hodnotu, tj. zavorky umistit za znakem minus. Dvé pozadovana
fesSeni:

2-34+(4—5) 46— (7T+8—9+10)=—12,
2-34+4—(54+6-7)+8—(9+10) = —12.

Dalsi spréavné feseni je napf.
(2-3)+4—-5+6—(7+8—-9+10) = —12,
apod. Kazdé dalsi nalezené zakovské feseni je tieba vzdy zkontrolovat, zda vyhovuje.

Z8-11-3

Béhem prvnich jedenécti dnti odpovédélo na anketni otazku 700 lidi. Kazdy z nich
vybral pravé jednu ze tii nabizenych moznosti. Pomér cetnosti jednotlivych odpovédi byl
4 : 7 :14. Dvanacty den se ankety zacastnilo jesté nekolik lidi, ¢imz se pomér cetnosti
odpovédi zménil na 6 : 9 : 16. Kolik nejméné lidi muselo odpovidat na anketu dvanacty
den? (L. Simiinek)

RESENT. 700 lidi rozdélime v poméru 4 : 7 : 14 (celkem 28 dilfi, na jeden dil piipada
25 lidi), v daném poméru je to 112 : 196 : 392. Novy pomér 6 : 9 : 16 ma 31 dili, novy
pocet musi byt délitelny 31. Plati 700 : 31 = 22 (zb. 18). Nejblizsi nasobek 31 vétsi nez 700
je tedy 31 -23 = 713.

Zkouska: 713 rozdélime v poméru 6 : 9 : 16 na 138 : 207 : 368. Podle tohoto vysledku
doslo u treti otazky ke snizeni poc¢tu respondentii, a to neni mozné. Proto pocet 713 ne-
vyhovuje. Podobné zpracujeme a vyzkousime dalsi nasobky cisla 31: ¢islo 744 nevyhovuje
ze stejnych dtvodi, cislo 775 vyhovuje. Rozdélime-li tento pocet v daném poméru, vyjde
150 : 225 : 400. Nyni se pocet u zadné otazky nesnizil. Dvanacty den muselo odpovidat na
anketu nejméné 75 lidi.

Priklad je mozno TesSit i jinymi postupy.



