55. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY

ll. kolo kategorie Z7

Z7-11-1

Sif na obréazku je sloZena ze shodnych rovnoramennych trojihelniki, z nichz kazdy
mé obsah 2cm?, pii¢emz néktery z vnitinich @hld trojihelniku méii 100°. Zjistéte obsah
a velikost vnitfnich Ghld mnohouhelniku znazornéného v této trojuhelnikové siti. (Pozor,
obrazek muze byt velmi nepfesny.) (S. Bednarovd)
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RESENf. M&ii-li néktery z vnitinich hlii rovnoramenného trojtihelniku 100°, nemfize to
byt thel pii zdkladné (pak by byl soucet vnitinich thla vétsi nez 200°). Znamend to, Ze
100° meéri thel pii hlavnim vrcholu a dhly pfi zédkladné 40°. Po doplnéni velikosti tihld
do obrazku dostavame:
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Obsah mnohothelniku: Dany mnohothelnik lze rozdélit na 12 celych trojuhelniki
a 4 poloviny téchto trojuhelnikt. Ma-li kazdy trojihelnik sité obsah 2cm?, je obsah vy-
znac¢eného mnohotihelniku 12 -2 +4-1 = 28 cm?.

Z7-11-2

Najdi vSechna ctyfmistna cisla, kterd se po skrtnuti prostfednich dvou cifer zmensi
120krét. (S. Bednarova)

RESENI. Jestlize se ¢&islo po skrtnuti prostiednich dvou é&islic zmensi 120krat, musi byt
na misté jednotek 0 (ptivodni ¢islo je délitelné 120). Déle to znamend, ze dvojciferné ¢islo
vzniklé skrtanim je nasobek 10. Zaneseme do tabulky vSechny takové moznosti a z nich
vybereme ty, které vyhovuji zadani.

120 - 10 = 1200 vyhovuje
120 - 20 = 2400 vyhovuje
120 - 30 = 3600 vyhovuje
120 - 40 = 4800 vyhovuje
120 - 50 = 6 000 nevyhovuje
120 - 60 = 7200 nevyhovuje
120 - 70 = 8400 nevyhovuje
120 - 80 = 9600 nevyhovuje
120 - 90 = 10800 nevyhovuje

Vyhovuji &isla: 1200, 2400, 3600, 4 800.

Z7-11-3

Kral Original I. si sdm navrhl a nechal vybudovat bazén. Na obrazku vidite, jak vypada
pfi pohledu shora. Dno je pokryté ¢tvercovymi dlazdicemi o strané délky 2 metry, betonové
stény jsou 3 metry vysoké a 0,5 metru silné. Zjistéte, kolik kilogramti betonu spottebovali
na stény bazénu, jestlize 1 m3 betonu vazi 2000 kg. (S. Bedndarova)

RESENI. Na nésledujicim obrazku je naznac¢eno ,déleni* betonu na jednotlivé ¢asti. Ve
,vnéjsich rozich® jsou vyznaceny tmavé ctverecky a ve ,vnitinich rozich“ jsou ctverecky
s C¢islem 2. Oba typy ¢tverecktl maji stejny obsah.
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Chceme vypocitat objem stén bazénu. Predstavime si, ze jednotlivé stény stavime
vedle sebe. Tak dostaneme jednu velikou sténu tvaru kvadru. Vyska tohoto kvadru (stejna
jako vyska bazénu) je 3 metry. Zbyva urcit rozméry zakladny kvadru. Jeden rozmér je
ziejmy, je to Sitka stény, ktera je 0,5 metru. Zbyva urcit celkovou délku. Celkova délka je
obvod bazénu zvétseny o ,,vnéjsi“ rohy (téch je celkem 10) a zmensSeny o ,vnitini“ rohy
(téch je celkem 6). Odéitame proto, Ze kazdy ,,vnitini“ roh je v obvodu zapoditan dvakrat.

Nyni uz snadno vypocitame, ze celkova délka je

32-2m+10-0,5m—6-0,5m = 66 m.
Kvadr méa velikost (v metrech) 66 x 3 x 0,5, tj. vazi
66 -3-0,5-2000kg = 198 000 kg.

Na stavbu bazénu se tedy spotiebovalo 198 000 kg betonu.



