54. ROCNIK MATEMATICKE OLYMPIADY

Komentare k domacimu kolu kategorie Z6

1. Kladné desetinné c¢islo nazveme vyvazené, jestliZe je soucet cislic leZicich pred de-
setinnou carkou roven souctu cislic za desetinnou cdrkou. Napr. cislo 25,133 je
vyvdZené. Napis a) nejmensi, b) nejvétsi vyvazené cislo, jehoZ Zddné dvé cislice
nejsou stejne.

RESEN{. Déti budou fesit tilohu asi experimentalné.
a) Nejmensi vyvazené ¢islo s danou vlastnosti je 3,012.
b) Nejvétsi vyvazené ¢islo s danou vlastnosti je 954 210,876.

2. Obdélnik jsme rozdélili na tri trojuhelniky jako na obrazku. Odmeérili jsme vsechny
vnitini uhly v téchto trojuhelnicich a ziskali ndsledugjici hodnoty: 20°, 30°, 30°,
40°, 50°, 60°, 90°, 90° a 130°. Dopis je na spravnd mista v obrdzku. (Pozor,
obrazek mize byt nepresny, nevyplati se merit. )

RESENT. Do obrazku snadno doplnime oba pravé thly, tj. 90° a 90°. Vzhledem
k tomu, Ze je tam pouze jeden tupy thel, jeho hodnota musi byt 130°. Ted mtizeme
doplnit i dhel 50°. V _levém“ trojuhelniku pak snadno doplnime posledni zbyvajici
uhel, ktery je 40°. Protoze ,prostfedni“ a ,pravy® trojihelnik maji jeden thel stejné
velky, musi byt jeho velikost 30°. Doplnéni zbyvajicich thla je jiz snadné.
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3. V zemi ,,Ciselkovo® Ziji jen prirozend ¢isla. MuZi a chlapci jsou sudd c¢isla, Zeny
a divky jsou licha c¢isla. ManZelé maji hned po svatbé deti, a to vSechna cisla, kterd
deli jejich soucin beze zbytku. Kterého napadnika z ¢isel 2, 8, 14 si mad vybrat slecna
Sedmicka, jestlize chce mit



a) co nejvice déti,
b) stejny pocet dcer jako synu?

RESEN{. 1) Sedmicka a &islo 2: 72 = 14.
Délitelé ¢isla 14 (,,déti“): 1,2, 7, 14 (2 licha ¢isla = ,dcery“, 2 suda = ,;synové“, 4 , déti“).
2) Sedmicka a ¢islo 8: 7-8 = 56.
Délitelé cisla 56 (,déti“): 1, 2, 4, 7, 8, 14, 28, 56 (2 licha ¢isla = ,dcery”, 6 sudych =
= ,synové“, 8  déti“).
3) Sedmicka a ¢éislo 14: 7-14 = 98.
Délitelé ¢isla 98 (,,déti“): 1, 2, 7, 14, 49, 98 (6 ,déti“, 3 licha ¢isla = ,dcery“, 3 sudd =
= ,Synové®).
a) Sedmicka si mé vybrat ¢islo 8 — budou mit 8 déti.
b) Vybere si bud ¢islo 2 (2 dcery, 2 synové), nebo 14 (3 dcery a 3 synové).

4. Na karticce mdm napsdno sudé ctyrmistné cislo. Rozstrihnu ji tak, Ze ziskam dvé
dvoumistna cisla, jejichZ soucin je 2 562. Které c¢tyrmistné cislo jsem mela na kar-
ticce?

RESEN{. Rozlozime ¢slo 2 562 na soudin prvodéisel, tj.
2562=2-3-7-61.
Cislo 2562 lze tedy napsat pravé jednim zptisobem jako soucin dvou dvoumistnych ¢isel,
a to 2562 =42 -61.

Mohlo by tedy jit bud o ¢islo 4261, nebo o ¢islo 6 142. Vzhledem k tomu, Ze ¢islo
na karticce je sudé, bylo to cislo 6 142.

5. Na obrdzku je mnohotuhelnik sloZeny z jedendacti stejnych ctverecki.
a) Zjisti jeho obvod, jestlize vis, Ze jeden maly ctverecek md obvod 2 cm.
b) Které dva ctverecky mnohothelniku je nutno premistit, aby vznikl novy mno-
hothelnik s co nejvétsim obvodem?

RESEN{. a) Strana ¢tverecku méii 0,5cm. Mnohothelnik na obrdzku 1 méa obvod
16 - 0,5, tj. 8 cm.

b) Uloha ma vice feSeni, jedno z nich je na nasledujicim obrazku. Nové vznikly
mnohothelnik méa obvod 12 cm.




6. V Petrikove, Borikove a Tomikove Zije celkem 6 000 obyvatel. V kaZdé z téchto tri
vesnic pripadad v prumeéru na 20 obyvatel 1 pes a na 30 obyvatel 1 kocka. V Petrikové
a Borikové Zije celkem 234 psu, v Borikové a Tomikové Zije celkem 92 kocek. Kolik

obyvatel maji jednotliveé vesnice?

RESENT. V Petiikové, Borikové a Tomikové Zije celkem 300 psti a 200 kodek. V To-
mikoveé tedy zije 300 — 234 = 66 psti. Pocet obyvatel Tomikova je tedy 20krat vétsi, coz
je 1320 obyvatel. V Pettikové zije 200 — 92 = 108 kocek. Odtud dostaneme, ze pocet
obyvatel Pettikova je 108 - 30, tj. 3 240. Zbytek lidi zije v Botikové, to je 1440 obyvatel.



